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IX. osztaly

1. feladat. Az a,b, c egymastol paronként kiillonbozs valos szamokra teljesiilnek az
Grar=0+br=c+cx

Osszefiiggések, ahol x egy adott valos szam.

a) Mutasd ki, hogy a + b+ ¢ = 0.

b) Igazold, hogy
la+y|+[1+y—0 > |c+1|,Vy € R.

2. feladat. Az ABC hegyesszogii haromszogben ABC = 2ACB és D a BC oldal felez&pontja. Ha
E a D kezdéponti DB félegyenes azon pontja, amelyre AB = 2D FE| akkor bizonyitsd be, hogy:

a) E a B és D pontok kozott talalhato;
b) AE az ABC haromszog magassagal

3. feladat. a) Igazold, hogy:

\/1—|—a<1+%, Ya > 0.

b) Tekintsiik az (a,)n>1 szamtani haladvanyt, amelyben 7 > 0,a; > 0 és 4ajas > 1. Képezziik az

S, _Z\/1+

Af - Q41 * k42

Osszeget, ahol n € N*.
Mutasd ki, hogy [S,] = n,Vn € N*, ahol [z] az x szam egész részét jeloli.

4. feladat. a) Egy varos altalanos és kozépiskolai tagozatain (5. osztalytol 12. osztalyig) Osszesen
2026 didk jar. Ha minden évfolyamon legfeljebb 5 kiilonb6z6 iskolabdl vannak a tanuldk, akkor
igazold, hogy van egy iskola a varosban, ahonnan legalabb 26 fit vagy legalabb 26 lany szarmazik
ugyanarrol az évfolyamrol!

b) Igazold, hogy 2025 tetszbleges egész szam koziil kivalaszthato 324 darab szam, amelyeknek Gsszege
oszthatd 36-tal!

Megjegyzések: Az els6 két feladat 30-30 pontot, az utolsd ketts 20-20 pontot ér, amelybdl hivatalbol 6sszesen jar 10
pont. Munkaidé: 3 éra.
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