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X. osztaly

1. feladat. a) Az a és b pozitiv valos szamok teljesitik az
a’ + b* = 2024ab

Osszefiiggést. Igazold, hogy
atb lga+lgb
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b) Igazold, hogy ha z,y, z,w > 1 tetsz6leges valos szamok, akkor

3 3
log., (%) logs (W) > 9 Tog, (1y2 - \/TT7).

2. feladat. Adott az f: N* — Z \ N*,

f(n) = Z [\S/E] , VneN*
k=-—n3
fiiggvény, ahol [a] az a valos szam egész részét jeloli.

a) Igazold, hogy minden n € N* esetén
f(n) =n—n
b) Tanulményozd az f fliggvény injektivitasat és sziirjektivitasat!
3. feladat. Az a, b és ¢ komplex szamokra fennallnak a
la| =[b|=lc|=1 ¢ |a+b—c+|b+c—al*+|c+a—b*=12
osszefiiggések. Igazold, hogy az a, b és ¢ affixumi pontok egy egyenld oldaltt hAromszog cstucspontjail

4. feladat. Egy jatékban 6 jatékos vesz részt. Barmely két jatékos vagy szovetségese vagy rivali-
sa egymasnak. Bizonyitsd be, hogy biztosan kivalaszthaté a hat jatékos koziil harom olyan, akik
paronként vagy mind szovetségesek egymaéssal, vagy mind rivalisok egymassal!

Megjegyzések: Az els6 két feladat 30-30 pontot, az utolsd ketts 20-20 pontot ér, amelybdl hivatalbol 6sszesen jar 10
pont. Munkaidé: 3 éra.
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