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XII. osztaly

T4y
1+zy’

1. feladat. Ha x és y olyan tetszGleges valos szamok, amelyekre xy # —1, legyen = % y =
valamint tekintsitk a G = (—1,1) halmazt.

a) Igazold, hogy ,,*” miivelet a G-n és (G, *) kommutativ csoport!

b) Szamitsd ki az (z,),>1 sorozat hatarértékét, ahol x € G adott csoportelem és x,, = g * x % - - - x x,
> ¢ ,

n-szer

minden n € N* esetén!

2. feladat. Szamitsd ki a kovetkez6 hatarozatlan integralokat:

a)

1
dx, > 0.
/ o295 +2026) "
b)

de, a,b>0, =x¢€ (O,g).

asinx + bcosx
bsinx + acosx

3. feladat. Szamitsd ki az F': (0, +00) — R fliggvény minimumat, ha

202
F(z) = max {x2 + ﬁ, 2027x} . Vz>0.
s

4. feladat. Egy n x n-es tablazat mezdibe beirjuk az 1,2,...,n? szdmokat sorfolytonosan (balrél
jobbra, fentrdl lefelé).
1 2 3 n
n+1ln+2n+3| - 2n
n2

Legyen k € {1,2,...,n} (rogzitett). Egy k-blokk alatt a tablazat egy olyan részét értjiik, amelyet
ugy kapunk, hogy a tablazaton beliil a rdcsvonalak mentén kijel6liink egy k£ egymésutani sorbdl és k
egymasutani oszlopbol allo, osszefliggs, négyzet alaka tartomanyt.

a) Hany k-blokk van?

b) Hatarozd meg az Gsszes lehetséges k-blokkosszeg legnagyobb kozos osztojat, ha blokkosszeg alatt
a blokkban 1év6 szamok Osszegét értjik!

Megjegyzések: Az els6 két feladat 30-30 pontot, az utolsd ketts 20-20 pontot ér, amelybdl hivatalbol 6sszesen jar 10
pont. Munkaidé: 3 éra.
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